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Problema 1. 
 a) Se consideră funcțiile 

   
f1 , f2 :!→ !  , funcții  periodice de perioade   T1  , respectiv   T2 ,  

astfel încât 
   
lim
x→0

f1 x( )
x

= l1 ∈!  și 
   
lim
x→0

f2 x( )
x

= l2 ∈!
*  .  

 Să se calculeze 

  

lim
n→∞

f1 3+ 7( )n
⋅T1

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟

f2 2+ 2( )n
⋅T2

⎛
⎝⎜

⎞
⎠⎟

 . 

                                                                                                              *  *  * 
 b) Să se determine numărul real  a  astfel încât funcția    f :!→ ! ,  

  

f x( ) =
2017x −1

x
⋅sin2 1

x
, x ≠ 0

a , x = 0

⎧
⎨
⎪

⎩⎪
 , admite primitive. 

Mihai Totolici, profesor, Galați 
 

Problema 2. 
 a) Dacă într-un grup   G ,⋅( )  sunt adevărate pentru un anumit număr natural   n ≥ 2 , 

 simultan  relațiile  x ⋅ y( )n
= xn ⋅ yn  ,   x ⋅ y( )n+1

= xn+1 ⋅ yn+1 ,   x ⋅ y( )n+2
= xn+2 ⋅ yn+2 ,∀x , y ∈G ,  

atunci grupul este comutativ. 
 b) Dacă într-un grup   G ,⋅( )  sunt adevărate pentru un anumit număr natural   n ≥ 2 ,  

simultan  relațiile  x ⋅ y( )n
= xn ⋅ yn  ,   x ⋅ y( )n+2

= xn+2 ⋅ yn+2 ,   x ⋅ y( )n+4
= xn+4 ⋅ yn+4 ,∀x , y ∈G ,  

atunci grupul este comutativ. 
prelucrare Vasile Popa, profesor, Galați  

 
 

Problema 3. 
 Fie    k ∈!*  și  G  o submulțime cu  k  elemente a lui    Mn !( ), n ≥ 2  , care este  
parte stabilă în raport cu înmulțirea matricelor și este grup în raport cu operația indusă.  
Fie 

 
S = A

A∈G
∑  și  t  urma matricei  S . Știind că  t = n ⋅ k  , să se demonstreze că  S = k ⋅ In  . 

 
                                                                                                                *  *  * 


